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4, SPAZI DI COOMOLOGIA ASSOCIATI AD UNA PSEUDOCONNESSICONE LINEARE.

In modo analogo a quanto fatto nel n.Z2 per le connessioni del secondo or
dine di specie (0,1), si determinera ora una successione di spazi di coomolo

gia associata ad una pseudoconnessione lineare su Vﬁ.

T

E' noto (cfr. 5 ) che una nseudoconnessione lineare I' su V& definita

=

da una applicazione D : === D, F-lineare di}nell' F-modulo delle de

&,
rivazioni di €= - s‘=c¢jZ5' Resta cosi determinato i1 seguente campo tenso
riale A di specie (1,1)
Ao (FX)e Fx X —— A(F, XY = D f
detto campo fondamentalte della pseudoconnessione; si ha pertanto:

VFeF, ¥ (X,V)EX’ Dy (fY) = DY + A(F,X)Y .

. 1 3
Se (U,4) € una carta locale di Vn con 4 = (x,...xn), posto —=r = e.

ax! 17

le funzioni Ag 2) F?j cosi definite su U:

si chiamano componenti di T nella carta (U,¢).

Se !-(eCZSr , S1 chiama pseudodifferenziale covariante di K e si indica 0K

11 campo tensoriale di specie (r,s+1) definito per ogni X],...XS,Yéc)Cida:

(4.7) (BK)(Xy5.eXgn¥) = (DyK)(Xqs. o0 Xg)

Per ogni m> 1 1o pseudodifferenziale covariante m-esimo 0™ & definito
P S5 1ML

induttivamente da

™K = (o™ k).

: ] K ., . .
Siano Aj e TI.. le componenti di T 1in una carta locale (U,¢) & siano

1]
mj X le componenti di un campo di tensori meczg nella stessa carta,
] S

da (4.1) seque allora che le componenti @i ..z 41 Dw sono:
u'! .,_5!
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S1 ponga per ogni fe;

)
e per ogni > s9f D97 (df):

in questo modo, per oani qg3xl, si € definita un'appnlicazione
— 0
R T 6qf€ (Zq

che si chiamera differenziazione covariante g-esima rispetto alla pseude

conne<sione lineare T

: C . Q : \ .
Indicate con 51 s f le componenti di ¢°f 1in una carta iocaie
| q
(U,6), per 1a (4.2) risulta ac esempio:
R,‘F = . *
84 31f .
§. . f = ﬂh 3.,  f - ﬁh .3, f
1,1, i, 11n 1?11 n
: “1 h - hl oy ho ny -
: . f = ﬂ.1 A_iz j_i ' h f + {{S.E p‘.‘ ‘1 A*L - ﬂ I h_l ; -
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'n campo mefzg si dira esatto rispetto 3 9 se esiste ft‘.’:; tale

L

che ¢ F = 41 ne seque che w & esatto se e solo se esiste f€ -f tale che,

qualunque sia la carta locale (U,¢) nella quale w abbia component
W s ...1' . 'f""iSU-It'i

“:3) Wi ve s = &, ..., T,
‘ 'J '}] 1'“ T-I T1
q G

; o : : : .
un campo me‘-zq Si uira Chiuso risoetio 3 89

se @ localmente esatto,

Ci0f se per ogni pevn esiste una carta locale (U,4) di Vn tale che pg U ed
esiste una funzione f differenziabile in U per 13 quale sia verificats 1a

(4.2}

fHor
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Indicati con FEJ e con gli insiemi dei campi di tensori g-pli

r r
rispettivamente esatti e chiusi rispetto a T, risulta E? = aq(z;), ed

i

essendo 5% un omomorfismo Ea é un sottospazio di<§Z3. E' inoltre faci

le verificare che anche C? & un sottospazio dit?fg e che contiene E;.

Lo spazio quoziente C?/E? - H? si chiama spazio di coomologia di V

rispetto a T dei campi di tensori covarianti g-pli.

3

Si & cosi costruita una successione di spazi di coomologia {H r

qu+

di cui il primo H; coincide manifestamente con lo spazio di coomologia

]

1-dimensionale H di De Rham e quindi é un invariante topologico di Vﬂ ,

mentre i rimanenti sono deali invarianti di Vn dipendenti dalla pseudocon

nessione I.

Si consideri per ogni g>1 i1 fascio di funzioni su Vn ottenuto associan
do ad ogni aperto A di V_ lo spazio vettoriale su R’F>g delle funzioni f,
differenziabili in A tali che

q _ .
8 fA = 0 1in A,

e ad ogni coppia di aperti A e B tali che A & l'omomorfismo di restrizio

. A : ;
ne g : ]22 -—-- 233 che ad ogni fAé;I)g fa corrispondere la sua re

strizione a B, Tale fascio si indichera con 77? e s1 chiamerda fascio

#-;‘,lm-—_ r

delle funzioni a differenziale covariante g-esimo rispettc a I nuilc.

T | Ve .

: ] L : * : .
Indicato con (J{?’ lo spazio di coomologia 1-dimensionale di V  a
L] L] # r {‘i L - i B ] -~ -
coefficienti nel fascio 2. si dimostra in modo analogo alia Frop.T del

n.c che: per ogni g>1 1o spazio H1 & isomorfo alio spazio QY




