SUL CODOMINIO DI MASSE E MISURE DI PROBABILITA®
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I- Introduzione. -
Lk
Data la serie a termini ovositivi RENCN convergente ad a, € noto che, posto
m(A) = o 3 per A ¢ N,m detinisce una misura {1imitata: In particolare, se
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a = |, una misura di probabilita) su =N} (]1'insieme delle parti di N). Se si

suppone che a_ > 0 per ogni n, @ altresi noto che, detto Rm = m3(IN)) 11 codomi
. s

. . - . . . i R
nio di m,R_ & un sottoinsieme perfetto di 10,a,.

. Precisamente s1 ha:

Teorema (1). - se A & una c-alaebra di parti di X ed m :d > 10,m{X)] é

una aualunque misura limitata (numerabilmente additiva) su «f , allora R & fi-
m

nito o perfetto.

Tale informazione sul codominio di m, che pud essere riguardata come una conse-

guenza di risultati dovuti a Kai Rander Buch, P.R. Halmos, A.Sobczgke P C.Hammer

. . I - -y "y E . . - .
(cfr. rispettivamente [11,12],13]), in alcuni casi non & del tutto esauriente. Ad

ol

esempio, nel caso auil considerato di misura definita mediante una serie, non con-

sente di rispondere alla domanda: sotto quali condizioni sulle a  risulta R =/0,a!?
Il m )
Oppure: quali valori di {0,al sono esclusi da R ? Questo tipo di informazione é

i
importante anche nelle aopplicazioni, essendo legata in modo evidente al problema

della valutazione {anche soggettiva) delle probabilita.

In questo lavoro ci proponiamo di caratterizzare pienamente Hﬁ quandoc m € una
| :

misura finita (paragrafi 2-5), e nella parte finale (paragrafo 6) mostriamc che ta

le caratterizzazione consente anche di ottenere informazioni sul codominio delle mas

se, ci10€é delle funzioni d'insiemi limitate e finitamente additive.
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(0) Lavoro esequito nell'ambitc dei agruppi di ricerca del CNR.
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